Matematika 2 — java e dymbedhjete

Seminaret

1. Té gjendet thyesa e barabarté me thyesén % gé e ka shumén e numéruesit dhe eméruesit
té barabarté me 48.

2. Vértetoni gé pér ¢do n € N, numrat:
(a) %=1 dhe 222,

(b) #5? dhe =2

nuk mund té jené njekohésisht numra té plote.

3. Vértetoni gé pér ¢do numér natyror n € N, thyesat:
(a) gt

(b) 14n+3.

21n+4"

2
(c) 227;1+ 11

jané té pathjeshtueshme.

4. Le té jeté thyesa ¢ e pathjeshtueshme, ku a,b € N. Vértetoni qé thyesat:
(4) % dhe 2
(b) “a—zb dhe aa—*bb

jané té pathjeshtueshme.

a

5. Le té jeté thyesa £ e pathjeshtueshme, ku a,b € N. Té gjenden té gjithé numrat e

b
ploté x dhe y pér t& cilét thyesa §-= éshté e barabarté me thyesén §.

6. Le té jené numra té ploté té ndryshém nga zero té tillé qé b # ¢. Vértetoni qé vlen:

1 1 1 a—b_a

1 —
b a ¢ b b—c ¢

7. Eshté dhéné thyesa %, kua < b, dhe le té jeté b = aq +r, ku r < |a|. Vértetoni & vlen:

a 1 N a—r
b q+1 blg+1)




Zgjidhjet

1. Nga kushtet e dhéna kemi § = % dhe a + b = 48. Nga kétu rrjedh qé:
7a = 5b dhe 7a + 7b = 336.

Duke zévéndésuar do kemi 12b=5b+ 70 =336 =0=28=T7a=5-22=a =5 -4 = 20.

20 5
Pra, — = = dhe 2 28 =4
ra, 7% Z e 20 4+ 28 8

2. Do té supozojmé té kundértén pér té gjitha rastet:

(a) %' = k€ Z dhe %5* =l € Z. Rrjedh qé n = 21k + 4 dhe n = 12] + 3. Nga kétu kemi

ekzistencén e numrave té ploté k dhe [ pér té cilét vlen:

2k +4=121+3< 12021k =1 < 34l —Tk) = 1 < 4 — Tk =

LWl —

Pra, kemi barazimin mes numrit té ploté 4/ — 7k dhe numrit jo té ploté % Kontradita e
arritur implikon gé supozimi i béré éshté i gabuar.

(b) 2% = k € Z dhe %22 = | € Z. Rrjedh qé n = 15k 4+ 6 dhe n = 241 + 5. Nga kétu kemi
ekzistencén e numrave té ploté k dhe [ pér té cilét vlen:

LWl —

15k +6 =241 + 5« 241 — 15k = 1 < 3(8] — 5k) = 1 < 8] — 5k =

Pra, kemi barazimin mes numrit té ploté 8/ — 5k dhe numrit jo té ploté % Kontradita e
arritur implikon gé supozimi i béré éshté i gabuar.

3. Q€ njé thyesé té jeté e pathjeshtueshme duhet té tregojmé qé faktori i vetém i ploté pozitiv
i pérbashkét i numeéruesit dhe eméruesit, éshté numri 1.

(a) Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numéruesit dhe eméruesit té thyesés i DIa,
kemi n = kd dhe 2n + 1 = Id, ku k,[ € N. Numri d do jeté pjestues edhe i numrit 1 sepse
1 =2n+1-2n=1d—2kd = (I — 2k)d. Késhtu d = 1, qé do té thoté se thyesa 5>

.. .. . 2n+1
éshté e pathjeshtueshme.

(b) Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numéruesit dhe eméruesit té thyesés ;1121431 Pra,

kemi 14n + 3 = kd dhe 21n + 4 = ld, ku k,l € N. Numri d do jeté pjestues edhe i numrit
1 sepse 1 = 3(14n + 3) — 2(21n + 4) = 3kd — 2ld = (3k — 2l)d. Késhtu d = 1, ¢é do

té thoté se thyesa 57 éshté e pathjeshtueshme.

(c) Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numéruesit dhe eméruesit té thyesés 2275;11. Pra,

kemi 2n? — 1 = kd dhe 2n + 1 = Id, ku k,l € N. Numri d do jeté pjestues edhe i numrit
n+1,sepse n+1 = n(2n+1)—(2n*—1) = nld—kd = (nl—k)d. Nga kétu rrjedh qé numri d
éshté pjestues edhe i numrit 1 sepse 1 = 2(n+1)—(2n+1) = 2(nl—k)d—Id = (2nl—2k—1)d.

Késhtu, del qé d = 1, gé do té thoté se thyesa 2275;11 éshté e pathjeshtueshme.




4. Meqgénése thyesa

a

7 eéshté e pathjeshtueshme, kemi gé pjestuesi i vetém i ploté pozitiv i

numrave a dhe b éshté numri 1.

(a)

5.

Pér thyesén ‘ZTH’
Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numrave a 4+ b dhe b. Rrjedh qé numri d plotp-
jeston edhe diferencén a = (a + b) — b. Pra, numri d plotpjeston numrat a dhe b. Rrjedh
qé d =1, gé do té thoté se thyesa “T”’ nuk éshté e thjeshtueshme.

Pér thyesén “T_b
Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numrave a — b dhe b. Rrjedh qé numri d plot-
pjeston edhe shumén a = (a — b) + b. Pra, numri d plotpjeston numrat a dhe b. Rrjedh

qé d = 1, gé do té thoté se thyesa “T_b nuk éshté e thjeshtueshme.

oo oo a+b
Per thyesen “2°.

Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numrave a + b dhe ab. Rrjedh gé numri d plot-
pjeston edhe numrin a? = (a + b)a — ab edhe numrin * = (a + b)b — ab. Pra, numri d
plotpjeston numrat a? dhe b?> dhe nga kétu meqgénése numrat a dhe b jané reciprokisht
té thjeshté atéheré edhe numrat a? dhe b? jané reciprokisht té thjeshté dhe kjo implikon

qgé d = 1. Pra, thyesa “a—JZb nuk éshté e thjeshtueshme.
. e  a—b
Pér thyesen “°.

Le té jeté d njé pjestues i ploté pozitiv i numrave a — b dhe ab. Rrjedh qé numri d plot-
pjeston edhe numrin a* = (a — b)a + ab edhe numrin * = ab — (a — b)b. Pra, numri d
plotpjeston numrat a? dhe b? dhe nga kétu meqénése numrat a dhe b jané reciprokisht
té thjeshté atéheré edhe numrat a? dhe b? jané reciprokisht té thjeshté dhe kjo implikon
qé d = 1. Pra, thyesa “a—’bb nuk éshté e thjeshtueshme.

Nga kushti i detyrés kemi qé ‘ZI—Z = 3. Gjithashtu numrat a dhe b jané reciprokisht

té thjeshté meqgénése thyesa ¢ éshté e pathjeshtueshme.

Rrjedh qé: b(a+ ) = a(b+y) = ba + bx = ab + ay = bx = ay.

bxla = x|a sepse PM P(a,b) = 1. Nga kétu rrjedh qé x = ka, ku k € Z.

ay|b = y|b sepse PM P(a,b) = 1. Nga kétu rrjedh qé y = Ib, ku l € Z.

Nga kétu rrjedh qé: bxr = ay < b(ka) = a(lb) < k = [. Pérfundimisht z = ka dhe y = kb, ku
k éshté numeér i ¢farédoshém né Z.

1 1 1 a—b b-c a—b ab a
_—— = - - - = — = _ — =
a ¢ b ab be b—c be c

7. Nga relacioni b = aq + r rrjedh qé b = a(q + 1) + 7 — a dhe nga kétu, b+ a —r = a(q + 1).

1 a—r 1 ( a—r) 1 (b—i—a—r) 1 (q—i—l) 1
+ = 1+ ~ S -
g+1 blg+1) qg+1 b qg+1 b g+1\ b b



